
（１） 

Oを始点とする位置ベクトルで考える。 

つまり、 )(),(),(),(),(),(),(),( rRrRqQqQpPpPbBaA ′′′′′′ とする。 
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RはBO を )1(: rr − に内分するので brr )1( −=  
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△OABの重心 )(gG  は 
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△OABの重心 )(gG と△PQRの重心 )(hH が一致するとき、 

0≠a 、 0≠b 、a ∦b  なので、①②より 
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∴ qp =  かつ rq =  ∴ rqp ==  ∴ 1:1:1:: =rqp  

 



（２） 

QP ′′ ∦△ RP ′′ なので、△ RQP ′′′ の重心 )(iI  は存在して 









−

−
+

−

+−
+

−
=

′+′+′
= b

r

r

q

bqaq
a

p

prqp
i

12

1

12

)1(

123

1

3
 

b
r

r

q

q
a

q

q

p

p









−

−
+

−
+









−

−
+

−
=

12

1

123

1

12

1

123

1
 ・・・③ 

 

△OABの重心 )(gG  と △ RQP ′′′ の重心 )(iI が一致するとき、 

0≠a 、 0≠b 、a ∦b  なので、①③より 
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それぞれの両辺に、 )12)(12( −− qp 、 )12)(12( −− rq をそれぞれかけて 
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 かつ 
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∴ 12241222 +−−=+−−+− qppqpqpqppq  

 かつ 

 12241222 +−−=+−−+− rqqrqrqrqqr  

 

∴ qp =  かつ rq =  ∴ rqp ==  

 

∴（１）より△OABの重心 )(gG と△PQRの重心 )(hH は一致する。 

∴題意は示された。 

 



（３） 

QP ′′ ∦ RP ′′ なので 

RPkQP ′′=′′  （k は実数）とかける。 

 

つまり 
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0≠a 、 0≠b 、a ∦b  なので、 
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10 << r  と⑤より 
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これを④に代入してk を消去すると 
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両辺に )1)(12)(12( −−− rqp  をかけて 
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∴題意は示された 


